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Description du projet scientifique     :  

Le groupe de Thompson F est célèbre pour être à la frontière de plusieurs aspects en théorie
des  groupes  (dont  la  moyennabilité).  Il  est  défini  comme  étant  le  groupe  des
homéomorphismes linéaires par morceaux (PL) de l’intervalle [0,1], dont les paramètres de
définition  satisfont  certaines  propriétés  arithmétiques  (paramètres  dyadiques).  Ghys  et
Sergiescu ont  observé  que  F peut  être  conjugué par  un homéomorphisme de  [0,1]  en un
groupe de difféomorphismes lisses de l’intervalle : on dira que F est lissable. En revanche, on
connaît quelques méthodes pour s’assurer que certains groupes d’homéomorphismes PL de
l’intervalle  ne  sont  pas  lissables,  suite  auxquelles  on  conjecture  que  les  groupes
d’homéomorphismes PL lissables coïncident avec les sous-groupes de F (à conjugaison près).
Parmi  les  cas  qui  ne  sont  que  partiellement  connu,  on  se  concentrera  sur  les  groupes
d’homéomorphismes  PL  définis  par  des  paramètres  rationnels.  Pour  ces  groupes,  des
exemples trouvés expérimentalement par Belk, Hyde, et Tatch Moore suggèrent un lien avec
la  renormalisation  de  Rauzy-Veech  des  échanges  affines  d’intervalles,  et  soulèvent  des
questions arithmétiques très intéressantes pour la renormalisation, qui, si résolus, auraient un
intérêt bien plus profond que le problème de lissabilité des groupes d’homéomorphismes PL.
D’un point de vue plus général, on essayera de trouver d’autres méthodes pour détecter qu’un
groupe n’est pas lissable : pour cela, on envisagera d’étendre les travaux de Rebelo et ses
collaborateurs sur les groupes non-localement discrets de difféomorphismes analytiques du
cercle, pour les adapter dans le cadre étudié. Ceci permettrait aussi d’obtenir des résultats bien
plus précis en termes de régularité de lissabilité.
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Connaissances et compétences requises :

Dynamique en dimension 1, théorie des groupes (groupes de Thompson)


